
第三章

函数(方程及不等式

第一节
!

集合与函数

考试大纲解读

!!

"

%

#了解集合的定义(性质及运算
8

"

!

#了解构成函数的要素!会求一些简单函数的定义域和值域
8

"

'

#了解简单的分段函数及复合函数
8

考向指南

"

%

#本节以集合为载体考查函数(不等式(方程(数列(曲线及轨迹等有关知识
8

"

!

#考查集合的交(并运算!同时也考查集合的性质!会以应用题形式或者综合其他

考点命题
8

重(难考点突破

一(集合

#+

元素与集合的关系

!!

用
)

"属于#或
*

"不属于#表示*元素常用小写字母表示!集合常用大写字母表示!一

般元素
"

属于集合
2

!记为
"

)

2!

!+

集合中元素的特性

集合中元素具有确定性(无序性(互异性
!

$+

集合的分类

"

%

#按元素个数分/有限集!无限集*

'%



管理类联考数学满分刷题

"

!

#按元素特征分/数集!点集
!

%+

集合的表示法

"

%

#列举法/用来表示有限集或具有显著规律的无限集!如
,

"

#

,

/

!

%

!

!

!

'

!+1*

"

!

#描述法/,掷一颗骰子点数为偶数1*

"

'

#韦恩图示法/自然数集
,

!正整数集
,

"

!整数集
-

!有理数集
.

!实数集
/

等
!

&+

集合与集合的关系

集合与集合的关系用包含或者相等表示!如
2

是
3

的子集记为
2

+

3

*

2

是
3

的真

子集记为
2

,

"

3

#

"

%

#任何一个集合是它本身的子集!记为
2

+

2!

"

!

#空集是任何集合的子集!记为
-+

2

*空集是任何非空集合的真子集
!

"

'

#如果
2

+

3

!同时
3

+

2

!那么
2#3

*如果
2

+

3

!

3

+

6

!那么
2

+

6!

"

&

#

'

个元素的子集有
!

' 个*真子集有
!

'

$%

个*非空真子集有
!

'

$!

个
!

'+

集合的常见运算

"

%

#交集
2

.

3#

,

#

/

#

)

2

且
#

)

3

1

!

"

!

#并集
2

0

3#

,

#

/

#

)

2

或
#

)

3

1

!

"

'

#补集1

2#

,

#

/

#

)

7

且
#

*

2

1!集合
7

表示全集
!

(+

集合运算中常用结论

"

%

#

2

+

3

'

2

.

3#2

!

2

+

3

'

2

0

3#3!

"

!

#

2

0

3#

1

2

.

2

3

!

2

.

3#

1

2

0

2

3!

二(函数基本概念

#+

函数的定义

!!

函数就是定义在非空数集
2

!

3

上的某种对应关系
/

!使得对于集合
2

中的任何一个

数
#

!在集合
3

中都有唯一确定的数
$

与之对应!那么就称
/

是集合
2

上的一个函数!记

作
$

#

/

"

#

#"

#

)

2

#!其中
#

常称为自变量!

$

称为因变量!

/

称为对应法则
!

此时称数集
2

为定义域!数集
6#

,

$

/

$

#

/

"

#

#!

#

)

2

1为值域
!

!+

函数的三要素

"

%

#定义域/自变量的取值范围
!

"

!

#对应法则/函数关系
$

#

/

"

#

#

!

函数对应法则通常表现为表格(解析式和图像
!

"

'

#值域/函数值"因变量#的取值范围
!

从逻辑上讲!定义域(对应法则决定值域!是两个最基本的因素
!

(%
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!

函数(方程及不等式

$+

函数定义域的求法

列出使函数有意义的自变量的不等式关系!求解即可求得函数的定义域
!

其常涉及的

依据有以下几点
!

"

%

#分母不为
/!

"

!

#偶次根式中被开方数不小于
/!

"

'

#对数的真数大于
/

!底数大于
/

且不等于
%!

"

&

#零指数幂的底数不等于
/!

"

1

#实际问题要考虑实际意义等
!

函数定义域是研究函数性质的基础和前提
!

求函数定义域是通过解关于自变量的不

等式"组#来实现的
!

题型精准分类

题型一
!

集
!!

合

&

真
&

题
&

实
&

例

!!

$

!"#%

年
#

月%

!

已知
4#

,

"

!

(

!

)

!

,

!

8

1是一个整数集合
!

则能确定集合
4!

"

%

#

"

!

(

!

)

!

,

!

8

的平均值为
%/!

"

!

#

"

!

(

!

)

!

,

!

8

的方差为
!!

$答案%

!

"

,

#

$解析%

!

两条件单独显然不充分!考虑联合
!

方差
9

!

#

%

1

&"

"$%/

#

!

"

"

($%/

#

!

"

"

)$%/

#

!

"

"

,$%/

#

!

"

"

8$%/

#

!

'

#!

!整理得

"

"$%/

#

!

"

"

($%/

#

!

"

"

)$%/

#

!

"

"

,$%/

#

!

"

"

8$%/

#

!

#%/

!即
1

个完全平方数的和等于

%/

!因为小于
%/

的完全平方数只有
/

!

%

!

&

!

-

!所以结合题目分析可知这
1

个完全平方数

可能是
/

!

%

!

%

!

&

!

&

或者
/

!

/

!

/

!

%

!

-

两种情况
!

又因为
"

!

(

!

)

!

,

!

8

的平均值为
%/

!所以这
1

个完全平方数只能为
/

!

%

!

%

!

&

!

&!

对应的

"

!

(

!

)

!

,

!

8

为
+

!

-

!

%/

!

%%

!

%!

!即集合
4#

,

+

!

-

!

%/

!

%%

!

%!

1

!

$归纳%

!

本题综合了数据描述的知识点!集合主要考查了互异性!忽略集合性质会误

选"

0

#

!

$难度指数%

!(((((

&

举
&

一
&

反
&

三

$例
$!#

%

!

已知两个不同的集合
2#

,

%

!

'

!

"

!

$""'

1!

3#

,

%

!

1

!

"

'

$"

!

$&"")

1!若

2

.

3#

,

%

!

'

1!则
2

0

3#

"

!!

#

!

"

(

#,

%

!

'

!

1

1 "

*

#,

%

!

'

!

-

1 "

,

#,

%

!

'

!

1

!

-

1 "

.

#,

'

!

1

!

-

1

"

0

#以上均不正确

$答案%

!

"

,

#

)%
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$解析%

!

由
2

.

3#

,

%

!

'

1!及集合间元素的互异性!有

"

'

$"

!

$&"")#'

"

!

$""'

"

1

"

!

$""'

"

3

4

5

'

!解得
"#$!

!

即
"

'

$"

!

$&"")#'

!

"

!

$""'#-

!所以
2

0

3#

,

%

!

'

!

1

!

-

1

!

$例
$!!

%

!

设
2#

,

#

/

#

'

"!#

!

$#$!

$

/

1!

3#

,

#

/

#

!

""#"(

6

/

1!若
2

0

3#

,

#

/

#"!

$

/

1!

2

.

3#

,

#

/

%

#

#

6

'

1!则
"

!

(

分别为"

!!

#

!

"

(

#

'

!

!

"

*

#

%

!

$!

"

,

#

$'

!

!

"

.

#

$!

!

$'

"

0

#以上均不正确

$答案%

!

"

.

#

$解析%

!

先对
2

(

3

中的不等式化简!

2

/

#

'

"!#

!

$#$!##

!

"

#"!

#

$

"

#"!

#

#

"

#"!

#"

#

!

$%

#

#

"

#"!

#"

#"%

#"

#$%

#

$

/

!

解得
2#

,

#

/

#

)

"

$!

!

$%

#

0

"

%

!

"

9

#1!因为
2

0

3#

,

#

/

#"!

$

/

1!

2

.

3#

,

#

/

%

#

#

6

'

1!所以得
3#

,

#

/

#

)

&

$%

!

$'

'1!

因此"

#$'

#"

#"%

#

##

!

""#"(

!解得
"#$!

!

(#$'!

$例
$!$

%

!

"

的取值范围是
"

/

"

6

, 1

-

+

!

"

%

#已知集合
2#

,

#

/

"#

!

$'#"!#/

1至多有一个元素
!

"

!

#已知集合
2#

,

#

/

"#

!

$'#"!#/

1至少有一个元素
!

$答案%

!

"

*

#

$解析%

!

集合中元素的个数为方程根的个数!因此/

当
2

中只有一个元素时!

"#/

或
#

#-$+"#/!

当
2

中无元素时!

#

#-$+"

#

/!

当
2

中有两个元素时!

#

#-$+"

$

/!

条件"

%

#!集合
2

至多有一个元素!因此
"

/

"

7

-

+

或
"

, 1

#/

!不充分*条件"

!

#!集合
2

至少有一个元素!因此
"

/

"

6

, 1

-

+

!充分!选"

*

#

!

&

一
&

练
&

再
&

练

%!

集合
2#

,

/

!

!

!

"

1!

3#

,

%

!

"

!

1!若
2

0

3#

,

/

!

%

!

!

!

&

!

%2

1!则
"

的值为"

!!

#

!

"

(

#

/

"

*

#

%

"

,

#

!

"

.

#

&

"

0

#

'

!!

已知集合
4#

,

/

!

%

!

!

1!

:#

,

#

/

##!"

!

"

)

4

1!则集合
4

.

:#

"

!!

#

!

"

(

#,

/

1 "

*

#,

/

!

%

1 "

,

#,

%

!

!

1 "

.

#,

/

!

!

1

"

0

#以上均不正确

'!

已知集合
4#

,

'

!

:;

<

!#

&

1!

:#

,

#

!

$

1!若
4

.

:#

,

!

1!则
4

0

:

等于"

!!

#

!

"

(

#,

%

!

!

!

'

1 "

*

#,

%

!

!

!

'

!

&

1 "

,

#,

$%

!

%

!

!

!

'

1

"

.

#,

!

!

'

!

#

!

$

1 "

0

#,

!

!

'

!

&

1

答案与解析

%!

$答案%

!

"

.

#

*&
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!
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$解析%

!

由题意得,

"

!

"

!

1

#

,

&

!

%2

1!只有
"#&

"

!

,

#%2

%

"#&!

!!

$答案%

!

"

.

#

$解析%

!

由题意得
:#

,

/

!

!

!

&

1!故
4

.

:#

,

/

!

!

1

!

'!

$答案%

!

"

(

#

$解析%

!

由
4

.

:#

,

!

1可知!

:;

<

!#

&#!

!

5##%

!又
4

.

:#

,

!

1!

5

$

#!

!

54

0

:

#

,

%

!

!

!

'

1

!

题型二
!

函
!!

数

&

真
&

题
&

实
&

例

!!

$

!"#(

年
#!

月%

!

设函数
/

"

#

#

##

!

""#!

则
/

"

#

#的最小值与
/

"

/

"

#

##的最小值

相等
!

"

%

#

"

7

!!

"

!

#

"

6

/!

$答案%

!

"

.

#

$解析%

!

二次函数
/

"

#

#

##

!

""#

!最小值在对称轴处取到为
/=>?

$

"

" #

!

#$

"

!

&

!

令
#

!

""##5

!则
5

7

$

"

!

&

!则
/

"

/

"

#

##

#

/

"

5

#

#5

!

""55

7

$

"

!

" #

&

!又因为函数
/

"

#

#

与函数
/

"

5

#表达式相同!所以要想最小值相等!则函数
/

"

5

#的对称轴大于等于区间端点

$

"

!

&

!即
$

"

!

7

$

"

!

&

!解得
"

6

/

或
"

7

!

!因此条件"

%

#("

!

#均充分!答案选"

.

#

!

$归纳%

!

本题以分析二次函数
/

"

#

#的最小值为突破口进行换元!换元后再结合元的

范围分析新函数的最值
!

$难度指数%

!(((((

$评定理由%

!

本题评定为高难度题目是因为函数
/

"

/

"

#

##的考查思维程度较高!同

时还结合二次函数最值的分析!思路跳转较大!容易衔接不上
!

&

举
&

一
&

反
&

三

$例
$!%

%

!

函数
$

#

:?

"

#"%

#

$#

!

$'#槡 "&

的定义域为"

!!

#

!

"

(

#"

$&

!

$%

# "

*

#"

$&

!

%

# "

,

#"

$%

!

%

# "

.

#"

$%

!

%

'

"

0

#以上均不正确

$答案%

!

"

,

#

$解析%

!

要使
$

#

:?

"

#"%

#

$#

!

$'#槡 "&

有意义!需满足
#"%

$

/

$#

!

$'#"&

$

,

/

!解得
$%

#

#

#

%

!选"

,

#

!

$例
$!&

%

!

已知
/

"

#

#

#!#$%

!

0

"

#

#

##

!

$'#"!

!求
/

"

0

"

#

##

!

$答案%

!

!#

!

$2#"'

!&
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$解析%

!

/

"

0

"

#

##

#!

"

#

!

$'#"!

#

$%#!#

!

$2#"'!

$例
$!'

%

!

对实数
"

和
(

!定义运算-

8

./

"

8

(#

"

!

"$(

6

%

(

!

"$(

$

,

%

!设函数
/

"

#

#

#

"

#

!

$!

#

8

"

#$#

!

#!

#

)

/!

若函数
$

#

/

"

#

#

$)

的图像与
#

轴恰有两个公共点!则实数
)

的取值范围

是"

!!

#

!

"

(

#"

$

9

!

!

'

0

$%

!

" #

'

!

"

*

#"

$

9

!

$!

'

0

$%

!

$

" #

'

&

"

,

#

$%

!

$

" #

%

&

0

%

&

!

"

9

" #

"

.

#

$%

!

$

" #

'

&

0

%

&

!

"

9

&

#

"

0

#以上均不正确

$答案%

!

"

*

#

$解析%

!

由已知得
/

"

#

#

#

#

!

$! $%

6

#

6

" #

'

!

#$#

!

#

#

$%

或
#

$

" #

3

4

5

'

!

!如图!

!

要使
$

#

/

"

#

#

$)

的图像与
#

轴恰有两个公共点!则
$%

#

)

#

$

'

&

或
)

6

$!

!选"

*

#

!

第二节
!

不等式的性质

考试大纲解读

!!

"

%

#了解不等式的有关概念及其分类
!

"

!

#掌握不等式的性质及其应用!明确各个性质中结论成立的前提条件
!

考向指南

"

%

#单纯对不等式性质的考查不多!往往与其他知识相结合!如集合运算(指数函数(

对数函数(数列等
!

#&
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"

!

#考查利用不等式的性质与实数的性质(函数的性质的结合!进行大小的比较
!

"

'

#考查依据给定的条件!利用不等式的性质!判断不等式或有关的结论是否成立
!

重(难考点突破

不
等
式

不等式的概念/含有-
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.这些不等号的式子

两个实数的

大小比较
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题型精准分类

题型一
!

不等式的性质应用
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所以%
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!

函数(方程及不等式

题型二
!

不等式的易错题型

&

真
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题
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实
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无直接命题
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#的错误范围!原因在于多次应用不等式时!忽视不等号成立的条件
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第三节
!

一元一次函数(一元一次
方程"组#及不等式"组#

考试大纲解读

!!

"

%

#了解一元一次函数(一元一次方程"组#及不等式"组#的基本形式
!

"

!

#会对一元一次方程组和不等式组进行求解
!

考向指南

"

%

#单纯考查一元一次函数的很少!经常出现二元一次方程组(三元一次方程组的
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求解
!

"

!

#二元一次不等式组的求解
!

重(难考点突破

一(方程

定义/含有未知数的等式叫作方程!使方程"组#成立的未知数叫作方程"组#的解
!

二(不等式求解及解集

对于含有未知数的不等式!能使其成立的未知数的值的集合!叫作这个不等式的解集
!

由若干个含有同一个未知数的不等式组成的不等式组的解集!就是组成不等式组的

所有不等式解集的公共部分"交集#

!

求不等式"组#的解集的过程!叫作解不等式"组#

!

解不等式的过程!应该是不等式的同解变形的过程
!

不等式的同解变形有以下几种
!

"

%

#移项/不等式中的任意一项!都可以改变符号后从不等式的一边移到另一边
!

"

!

#系数变形/不等式的两边同乘"或除#以一个正数!不改变不等号的方向*不等式

的两边同乘"或除#以一个负数!必须改变不等号的方向
!

"

'

#在不改变原不等式中未知数取值范围的前提下的其他变形
!

三(一元一次不等式的解法
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